REPONSES A L’EXERCICE I de Mathématiques Spécialité

Ila u = g U, = % I-1-b- La suite (u,)ney €st décroissante et converge vers 1.
(1—up)(uy+2) . . .
I-2-a- Uy —u, = — En effet : Soit n un entier naturel.
n
_ 3u,t2 _ Bupt2-uy(uy+4) —up?—u,+2
Upyr — Uy = — Uy = -
u,+4 u,+4 u,+4
or1-u)(u,+2)=u,+2—- u,?-2u, =—u,?—u,+2.
(1—-uy) (up+2)
Donc U —U, =—"-".
n+1 n Uy +4
[-2-b-  La suite (u,),ey est décroissante. En effet : Pour tout entier naturel n, u,, > 1.
Doncl-u, <0,u,+2>0etu,+4>0.
Ainsi, on en déduitque u,,.; — u, < 0.
I-3- La suite (u,)nen €st convergente. En effet : La suite (u,,),,cy est décroissante et minorée par 1.
[-4- l=1.Eneffet:Si lim u, = lalors lim u, ; =1.
n—+oo n—+co
Pour tout entier naturel n,u,, > 1donc I > 1.
Doncl+ 4 + 0,
etun+1:f(un)<=>l:1—+f ol+al=3l+2 0 P2+1-2=0e l=10ul =-2.
Or |l > 1,doncl = —2 estimpossible.
1
I-5- Vg = Z
2 .
[-6-a- v, =k Xv,aveck = = En effet : Pour tout entier naturel n,
v _ Upy1—1  upt4 — un+4 _ 2up-2 2 u,-1 2 v
n+1 Upi1+2 3up+2 +2 Bup+2+2(up+4) 5u,,+10 57 w,+2 g °n
On peut en déduire que la suite (v,) ey est géométrique (de raison k = % )-
X T I-6-c- La suite (v,,),ey converge vers 0.
b =2 (2) e
n=27 5 Eneffet:0 < = < 1 (donc lim (%) =0).
5 n—+oo \5
2v,+1 I-7-b La suite (u, ) ey converge vers 1.
I-7-a- u, = 1
~Un Eneffet: lim 2v,+1=1etlim 1- v, =1.

n—+oo n—+oo




REPONSES A L’EXERCICE II de Mathématiques Spécialité

II-1- Solution générale de (E;) : 1I-2- t 0 +o0
2(t) = £+ Ce™* ol C € R. 10
Variations de
f 10
1+a
II-3- f(t) =5pourt € {In(a)}.
. _ 10 _ 1 _1 _ —t — ot t _
Eneffet: f(t) =5 ®1+ae‘t_5<:>1+ae—t_2 o2=1+aeteol=ae'tse=a

ot =In(a).

y'(®)
y@®)?"

[I-4-a- Siz(t) = %alors z'(t) = —

[I-4-b- z solutionde (E;) & z'(t) +z(t) == pour toutréel t positif (Ligne 1)

x1n

_Y® 1 1 ) o
O Ty Tx Ppourtoutréelt positif (Ligne 2)

®)?
K

e y'@t)=y() — pour tout réel t positif (Ligne 3)

e y'(t) =y() (1 - %) pour tout réel t positif < y solution de (E,).

[I-5-a- y(t) = Too = Ke_ ouCe R.
K

I-5b- a=——1

I-6- a> 0.En effet: 0<y0<Kdoncyﬁ>1ety5—1>0.
0 0

II-7-a- y(5) = 5 pour a = e®.

10
II-7-b- La valeur exacte de y, est y, = TR
10
Eneffet:a =——1.
Yo
5 10 5 Yo 1 10
= S ——1= S —= =3 = —=—.
Donca = e Yo € 10 o1 V0T

II-7-c- 1l faudra réintroduire 67 marmottes.




